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Résumé :

Notre objectif dans cette these est d'étudier certains problemes d'inclusion
elliptiqgue non linéaire avec $L"{1}-$data dans un domaine borné avec des
conditions aux limites de type Dirichlet dans le cadre des espaces de Sobolev,
des espaces de Sobolev a exposant variable ou des espaces d'Orlicz-Sobolev.

Ce travail, composé de six chapitres, présente des résultats d'existence (unicité et
régularité) de solutions faibles, entropiques ou renormalisées pour les problemes
non linéaires du type mentionné ci-dessous.

Apres une bréve présentation des définitions et des résultats necessaires au
travail, nous prouvons au chapitre 2 l'existence de solutions faibles pour un
probléeme elliptique fortement non linéaire de la forme $$\beta(u)-
\textnormal{div} \left( a( x,u,\nabla u)\right)+g(x,u,\nabla u)\ni f.$3$

Dans le chapitre 3, nous étudions I'existence et la régularité de solution pour des
problémes d'inclusion elliptique non linéaire avec coercitivité dégénérée du type
$$\beta(u)-\textnormal{div}\left( \dfrac{a(x,\nabla u )} (1+u){\theta(p-
1)} }\right) \ni £.$$

Ensuite, dans le chapitre 4, nous établissons quelques résultats d'existence pour
les problemes elliptiques multivalués non linéaires ayant des coefficients non
bornés dont le prototype est $$\beta(u)-\textnormal{div} \left(\dfrac{|\nabla u|*{
p-2} \nabla u }H{(1-|u)*{\rho}Hright) \ni f.$$

Dans le chapitre 5, nous étudions les problémes du chapitre 3 dans le cadre
fonctionnel impliquant des espaces de Sobolev a exposant variable.

Les derniers résultats présentés dans le chapitre 6, sont I'existence et I'unicité de
solutions renormalisées dans I'espace d'Orlicz-Sobolev a des problémes
elliptiques multivalues non linéaires de type $$\beta(u)-
\textnormal{div}(a(x,\nabla u )+F(u))\ni f.$$

Mots clés :

Equation elliptique, Opérateur de Leray-Lions, Solution faible, Solution
entropique, Solution renormalisée, Probléemes d'inclusion, Graphe maximal
monotone, Espaces de Sobolev a exposant variable, Espaces d'Orlicz-Sobolev,
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SOME NONLINEAR ELLIPTIC INCLUSION PROBLEMS WITHIN
THE NON-VARIATIONAL FRAMEWORK

Abstract:

Our goal in this thesis is to study some nonlinear elliptic inclusion problems
with $L~{1}-$data in a bounded domain with boundary conditions of the
Dirichlet type in the setting of Sobolev Spaces, Sobolev spaces with variable
exponent or Orlicz-Sobolev spaces.

This work, composed of six chapters, present results of existence (unigueness
and regularity) of weak, entropy or renormalized solutions for the nonlinear
problems of the type mentioned below.

After a brief presentation of definitions and results needed for the work, we
prove in the chapter 2 the existence of weak solutions for a strongly nonlinear
elliptic problems of the form $$\beta(u)-\textnormal{div} \left( a(x,u,\nabla
u\right)+g(x,u,\nabla u)\ni f.$$

In the chapter 3, we study the existence and regularity of solution for nonlinear
elliptic inclusion problems with degenerate coercivity of the type $$\beta(u)-
\textnormal{div}\eft( \dfrac{a(x,\nabla u) }{(1+|u])*{\theta(p-1)} }\right) \ni f.$$

Next, in the chapter 4, we establish some existence results for the nonlinear
multivalued elliptic problems having unbounded coefficients whose prototype is
$$\beta(u)-\textnormal{div} \left(\dfrac{|\nabla u[*{p-2} \nabla u }{(1-
lup{\rho}Hright) \ni f.$$

In the chapter 5, we study the problems of chapter 3 in the functional framework
involves Sobolev spaces with variable exponent.

The last results presented in the chapter 6, are the existence and uniqueness of
renormalized solutions in the Orlicz-Sobolev space to nonlinear multivalued
elliptic problems type $3$\beta(u)-\textnormal{div}(a(x,\nabla u)+F(u))\ni f.$$
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