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Résumé :

Cette thése s'articule autour de deux axes principaux :

Le premier axe vise a traiter les propriétés spectrales communes de deux opeérateurs linéaires
bornés sur un espace de Banach. Nous commencons par étudier les propriétés spectrales
communes locales de deux opérateurs linéaires bornés A et B satisfaisant A**1 = A¥BkA¥
et Bkt = BkAKB® pour un certain k € N, en montrant que A, B, A¥B* et B* A* ont la
méme propriéeté d'extension unique (SVEP), la propriété de Bishop (B) , la propriéeté (8,), la
propriété de décomposition () et la décomposabilité. On étudie également la fermeture du
coeur analytique et la partie quasinilpotente puis la propriété de Dunford (C) et la propriété
Q).

Ensuite, sous les conditions BAC = BDB et CDB = CAC, nous étudions les propriétés
spectrales communes pour les opérateurs AC et BD et nous montrons que le lemme de
Jacobson est valable pour différents spectres issus de régularités et pour d'autres parties du
spectre. De plus, nous montrons que I-AC est Drazin-Riesz inversible généralisé si et
seulement si I-BD est Drazin-Riesz inversible genéralisé. Nous répondons donc positivement
a une question posée par Yan et al. [95, Question 4.9]. Nous montrons aussi, et avec deux
méthodes différentes, le lemme de Jacobson pour les inverses au sens de Drazin-Riesz
géneralisé.

Dans le deuxiéme axe, nous nous intéressons a la notion de v-convergence (au sens de
Ahues) . Etant donné T et U deux v-limites différentes d’une suite d’opérateurs (T},), nous
montrons que T et U possédent des propriétés spectrales communes. En particulier, nous
généralisons des résultats connus dans ce sens. Nous donnons également des conditions
suffisantes qui assurent la v-continuité spectrale du spectre surjectif.

Mots clés :
Lemme de Jacobson, propriétés spectrales communes, Formule de Cline, théorie spectrale

locale, operateurs Drazin-Riesz inversibles généralisés, régularité, v-convergence, v-
continuité.
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On the Common Spectral Properties for Product Operators and
for Limits of the v-Convergence

Abstract :

This thesis covers two main axes:

The first one seeks to treat common spectral properties for two Banach bounded linear
operators.

We begin by investigating the local common spectral properties of two Banach bounded
linear operators A and B satisfying assumption satisfaisant A**' = A*B*4* and B**! =
B*A*B* for some k € N, by showing that A, B, A“B* et B* 4" share the single valued
extension property, the Bishop property §, the property §,, the decomposition property 6 and
decomposability. In addition, the closedness of analytic core, the quasinilpotent part then the
Dunford's property (C) and the property (Q) are studied.

Next, under conditions BAC =B D B and C D B = C A C we investigate common spectral
proprieties for operators AC and BD and we show that Jacobson's Lemma hold for different
spectra originated by regularities and for other parts of the spectrum. Further, we examine to
prove that for bounded linear operators A,B,C, and D on a Banach space X, I-AC is
generalized Drazin-Riesz invertible if and only if I1-BD is generalized Drazin-Riesz invertible.
Therefore, we give a positive answer to a question posed by Yan et al [95, Question 4.9]. We
also show, with two different methods, the Jacobson lemma for inverses in the generalised
Drazin-Riesz sense.

On the second one, we deal with the notion of v-convergence (in sens of M. Ahues ), given T
and U as two different v-limits of a sequence of operators (T;,), we show that T and U have
common spectral properties. In particular, we generalise known results in this sense. We also
give sufficient conditions that ensure the spectral v-continuity of the surjective spectrum.

Key Words :
Jacobson’s lemma, Common spectral properties, Cline's Formula, local spectral theory,
Generalized Drazin-Riesz operators, regularity, v-convergence, v-continuity.



