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Résumé :

Dans cette these, nous étudions quelques problémes d’équations elliptiques non linéaires
introduisant un opérateur de Leray-Lions a coercivité dégénérée, un terme d’ordre inférieur de
croissance naturelle, et le second membre a différentes sommabilité. Ce travail, composé de sept
chapitres, présente des résultats d’existence et unicit¢ de solutions faibles, renormalisées ou
entropiques pour des problemes non linéaires du type mention- nés ci-dessous.

Nous établissons au chapitre 2 une estimation L* et I’existence de solutions pour 1’équation
elliptique dégénérée suivante :

-div a(x,u,Du)=f-div g dans Q
u=0 sur 0Q2

ou f et g appartiennent a (L' (Q )) N et LIO(Q ) respectivement.
Dans le Chapitre 3, on étudie le probléme suivant :
-div a(x,u,Du)+H(x,u,Du)=f dans Q
u=0 sur 0Q

Nous prouvons d’abord une estimation L et ensuite 1’existence de solutions faibles et entropiques
avec le second membre appartenant a L' (Q).

Au chapitre 4, nous étudions un probléme unilatéral avec un terme d’ordre inférieur et une mesure
absolument continue.

-div (a(x,u,Du)+a(u))+g(x,u)=f —div F dans Q

u=0 sur 0Q2

Nous prouvons une estimation L™ , ’existence et I’unicité de la solution avec le terme d’ordre
inférieur vérifie la condition de Lipshitz pour montrer 1’unicité.
Au chapitre 6, nous étudions 1’existence des solutions d’un probléme elliptique dégenéré suivant
dans le cadre des espaces de Sobolev avec poids

-div (a(x,u, bu))=f dans Q
u=0 sur 0Q
Nous avons prouvé des estimations a priori des solutions avec les différentes hypotheses sur le second
membre, et nous obtenons des résultats d’existence.
Dans le dernier chapitre, nous prouvons une estimation a priori, et I’existence de solutions du
probléme elliptique dégénéré suivant, avec les différentes hypotheses sur le second membre et dans
le cadre des espaces de Sobolev avec poids.
-div a(x,u,Du)+H(x,u,Du)=f dans Q
u=0 sur 0Q
Mots clés :
Problémes elliptiques, espace de Sobolev, solutions renormalisées, solutions d'entropie, Probléme
unilateral, problémes non coercitifs, espaces de Lorentz, L*-estimation de Stampacchia, méthode
de réarrangement.



BOUNDED SOLUTIONS OF SOME CLASS OF DEGENERATED ELLIPTIC
PROBLEMS IN P(X) AND WEIGHTED SOBOLEV SPACE

Abstract:

In this thesis, we study some problems of nonlinear elliptic equations involving an operator of
Leray-Lions has degenerate coercivity, with the second member make a different assumptions and
a lower order term with natural growth.
This work, composed of seven chapters present results of existence and uniqueness of weak,
renormalized or entropy solutions for the nonlinear problems of the type mentioned below.
We establish in Chapter 2 an L™ estimate and existence of solutions for the following degenerate
elliptic equation

-div a(x,u,Du)=f-div g dans Q

u=0 sur 0Q

Where the f and g make a different assumptions.
In Chapter 3, we study a problem of type:

-div a(x,u,Du)+H(x,u,Du)=f dans Q
u=0 sur 0Q

We prove an L estimate and existence of weak and entropy solutions with data make a different
assumptions.
In Chapter 4 we study a unilateral problem with a lower order terms and data measure absolutely
continuous.
-div (a(x,u,Du)+a(u))+g(x,u)=f —div F dans Q
u=0 sur 0Q

We prove an L™ estimate, existence and uniqueness of solution with the lower order terms verifies
the Lipshitz condition.

In chapter 6 we study the existence of solutions of the following degenerated elliptic problem in the
framework of weighted Sobolev space:

-div (a(x,u, bu))=f dans Q

u=0 sur 0Q
We have proved an a priori estimate of solutions with the different assumptions on the second
member and we obtain the existence results.
In the last chapter, we prove an a priori estimate with the different assumptions on the second
member, and an existence of solutions of the following degenerated elliptic problem in the
framework of weighted Sobolev space:

-div a(x,u,Du)+H(x,u,Du)=f dans Q

u=0 sur 0Q
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