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Résumé

L’objectif de ce travail est 1'étude de certains problémes des équations aux dérivées partielles non-
linéaires de type parabolique dans le cadre des espaces de Lebesgue et de Sobolev a exposant variable.
Cette thése composée de cing chapitres, présente des résultats d'existence de solutions entropiques et
renormalisées pour quatre problemes non linéaires du type mentionnés ci-dessus. Aprés un bref
exposé de quelques définitions et résultats nécessaires a la suite du travail, nous étudions dans le
chapitre 2 un résultat d'existence de solutions renormalisées pour le probleme parabolique associe a

I'équation : Glja(tu) + Au-+div(g(x,t,u))=f —divF  dans Q, =Qx(0,T)

Ou Au =div(a(x,t,Vu) est un opérateur de type Leary- Lions, o(x,t,u)

est une fonction de carathéodory continue en u sur IR, avec f € '(Q) et F e (L°Y(Q))". Dans le
méme axe, au chapitre 3, nous étudions le probléme associe a I'équation :

(’3b(a>f[,u) —div(a(x,t,u,Vu)) +div(g(x,t,u)) + H(x,t,Vu) = f —divF  dans Q;

Ou la non linéarité H satisfait seulement la condition de croissance. En suite dans le chapitre 4, nous
étudions le systéme de type suivant

ab1(6><t,u1)_div(a(x,t,ul,Vul))+div(¢l(x,t,ul)):fl(x,ul,uz)—div(Fl) dans Q;

o, (axt,uz) —div(a(x,t,u,, Vu,)) +div(g, (x,t,u,)) = f,(x,u,,u,) —div(F,) dans Q

Le dernier résultat, présente au chapitre 5, est I'existence d'une solution entropique d'un probléme non
homogene a obstacle associe I'équation :

uzy p.p Q
%—div(a(x,t,uﬂu)+div((p(x,t,u)):f dans Q;
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Some nonlinear parabolic problems with exponent variable

Abstract :

-The objective of this work is the study of some problems nonlinear

partial differential equations prabolic type in the functional framework involves Lebesgue and Sobolev
spaces with variable exponent.

This thesis is composed of five chapters, presents the results of the existence of solutions entropic and
renormalized for four nonlinear problems of the type mentioned above.

After a brief presentation of some definitions and results necessary for the continuation of this work,
we study in chapter 2, an existence result of a renormalized solution for the parabolic problem
associated with the equation :

ab(u)+Au+d|v(¢5(Xt u)) = f-divk dans Q=Qx(0,T)

where Au =div(a(x,t,Vu) is the operator derivative partial type Leary-Lions, the function
#(X,t,u) is a Caratheodory assumed to be continuous on U and f € L'(Q) and F e (L*“(Q))".



We prove in Chapter 3 the existence of renormalized solution for an parabolic problem associated
with the equation : .where the nonlinear term H satisfies only the growth condition. Then in chapter 4,
we study this problem of the type

ab1(6xt, U) _ div(a(x,t, u, Vuy) + div( (x £, ) = (0 U, ) ~div(F)  in Q;

abz(axt,UZ) —div(a(x,t,u,, Vu,)) +div(g,(x,t,u,)) = f,(x,u,u,) —div(F,) in Q

The last result. presented in Chapter 5, is existence of an entropy solution of the following problem :
uy ae Q
%—div(a(x,t,uﬂu) +div(p(x,t,u))=f Iin Q
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