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Résumé :

Dans cette these nous étudions les semi-groupes a fois intégrables. Cette notion a été
introduite par W. Arendt comme une généralisation des Co-semi-groupes. Plusieurs études
ont été faites sur les semi-groupes a fois intégrables comme I'existence de la solution du
probleme de Cauchy et la généralisation du Théoreme de Hille-Yosida. Inspiré de I'étude
spectrale faite sur Co-semi-groupes, nous nous intéressons aux différentes relations
spectrales entre un semi-groupe a fois intégrable et son générateur. En particulier, les
spectres Fredholm, Drazin, ascente, descente, quasi-Fredholm et Browder. Ensuite, nous
continuons I'étude des opérateurs décomposablement Fredholm holomorphes Hyp(X). On dit
que TeH(X) si 0epnr(T) ou pre(T):={Ae C : tels qu'il existe un voisinage U de A et une fonction
analytique F: U--->B(X) vérifiant (T-pl)F(u)(T-pl)=T-ul et F(u)e@(X) pour tout peU}. Plus
précisément, nous calculons la distance entre 0 et le spectre one(T). Puis, on caractérise les
S\phiS-multiplicateur a I'aide de la fonction de Helgason. Aussi, Nous discutons la fameuse
équation AB=ABA. Enfin, nous terminons cette thése par la recherche des propriétés
spectrales locales entre SA et AT tel que BSA=ATB.
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a-times Integrated Semigroups and the Distance of Holomorphically
Decomposable Fredholm spectrum

Abstract :

In this thesis we study the a-times integrated semigroups. This notion was introduced by W.
Arendt as a generalization of Co-semigroups. Several studies have been made on this class as
the existence of the solution of the Cauchy problem and the generalization of Hille-Yosida's
Theorem. Inspired by the spectral study done on Cy-semigroups, we are interested in the
different spectra relations between an a-times integrated semigroup and its generator.
Particulary, the spectra Fredholm, Drazin, ascent, descent, quasi Fredholm and Browder.
Later, we continue the development of holomorphically decomposable Fredholm . We say
that T € Ho(X) if Oepne(T) where ppe(T) = {A € C : such that there exists a neighborhood U of A
and an analytic function F: U--->B(X) satisfying (T- w 1) F (1) (T- 1) =T- w1 and F(u)ep(X) for
all pe U }. More precisely, we calculate the distance between 0 and the spectrum og(T).
Also, we characterize the @-multipliers using Helgason's function. Finally, we discuss the
famous equation AB=A BA. Also, we look for the local spectral properties between SA and AT
such that BSA=ATB.
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